PAGINAS DE REFERENCIA

ALGEBRA GEOMETRIA
OPERACIONES ARITMETICAS FORMULAS GEOMETRICAS
alb + ¢) = ab + ac a.,c_ ad + bc Férmulas para drea A, circunferencia C'y volumenV:
b d bd » . .
P Tridngulo Circulo Sector circular
= _1 _ 2 _ 1.2
a+c a ¢ b a_ d ad A =2bh A= A=2r'0
b =;+; T=;X?=; = labsen6 C=2mr s = r0 (0 en radianes)
d
a
EXPONENTESY RADICALES /:r\ r s
N
P ——— xn — xmn b
X r
(xm)n = xmn X" = —
x
x\"  x" Esfera Cilindro Cono
(wy)" = x"y ; = V" V=3m V= mr’h V=1tarh
XV = ifx X = g5 = (Yx) A= dmr? A= mrJri+ h?
5 = 555 -z T
y iy )

FACTORIZACION ESPECIAL DE POLINOMIOS
=y =+ yx-y
Ay =0+ e —xy +y)

= yi= =+ xy +y9)

TEOREMA DEL BINOMIO
(x+y)?=x>+2xy +y? (x —y)P?=x>—2xy +y?
(x +y)P =x° +3x% + 3xy* + °
(x —y)P =x°—3x%y + 3xy* — y°

-1
n(n )xn—z 2

(x+y)=x"4+nx""'y + 5

n
+ -0+ <k>x””‘y" + oy "

donde <n>:n(n71)~'(n7k+l)

k 1+2+3c---+k
FORMULA CUADRATICA
b+ B — 4
Siax® + bx + ¢ = 0, entonces x = g,
a

DESIGUALDADESY VALOR ABSOLUTO

Sia<by b <c,entonces a < c.

Si a < b,entonces a + ¢ < b + c.

Si a<byc>0,entonces ca < cb.

Si a<by c <0,entonces ca > cb.

Si a > 0, entonces
|x|=a significax=a o x=-a
|x| <a significa —a<x<a

|x| >a significa x>a o x<—a

FORMULAS DE DISTANCIAY PUNTO MEDIO
Distancia entre Pi(x1, y1) y Pa(x2, y2):

d=+(x: = x)2+ (n—n)p

— [(x1 tx +
Punto medio de P,P»: (¥ u)

2 72

LINEAS

Pendiente de la linea a través de Py(xi, y1) y Pa(xa, y2):

Y2 N
m=——
X2 — X

Ecuacién punto-pendiente de la linea a través de P;(x;, y;) con pendiente m:
y =y =mlx—x)

Ecuacién de la pendiente y la interseccién de la linea con pendiente m
e interseccion de y en b

y=mx + b

CIRCULOS

Ecuacién de circulo con centro (/, k) y radio r:

(= BF 4 (= 1 =
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TRIGONOMETRIA

MEDICION DE ANGULOS

7 radianes = 180°

180°

1°=irad lrad =

180
s=r6

(0 en radianes)

TRIGONOMETRIA ANGULO RECTO

hi
sen6=;,—p csct9=1—p hip
1p op op
d hi
cos § = % sec 0 = ITP e ]
ip ady ady
ady
tan 0 = —— cot g = —
ady op
FUNCIONES TRIGONOMETRICAS
sen 6 = 2z csc O = r
r y
cos 6 = L sec 6 = r
r x
tan § = L cot § = = T
X y
GRAFICAS DE FUNCIONES TRIGONOMETRICAS
y y y y=tanx
y=senx y=cosx I I
1+ 1 | |
T 2 /\ /\ | | 2m
/ f f } }
VAR RVELNRVEVE
-1 -1+ | |
| |
| |
y y=cscx y y=secx y y=cotx
| | | | | |
| | | | | |
1 | | I | | |
| | | | | |
‘ : - — : :
T 27 x | | 27 x T 27 X
a4+ | | a4 | | |
| | | /\I | |
\ FooN oo\ Lo

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS DE ANGULOS IMPORTANTES

6 radianes sen 6 cos 6 tan 6
0° 0 0 1 0
30° /6 1/2 V3/2 V3/3
45° /4 V2/2 V2/2 1
60° /3 V3/2 1/2 V3
90° /2 1 0 —

E2m

IDENTIDADES FUNDAMENTALES

csc 6 = sec 0 =
sen 6 cos 6
sen 6 cos 6
tan = cot f =
cos 6 sen 6
l 2 2
cot § = sen“0 + cos“0 = 1
tan 0

1 + tan’0 = sec?6 1 + cot?f = csc?0

cos(—6) = cos 0

senz—o = cos 0
2
T
tan| —— 6 ) =cot 6
an<2 ) co

sen(—6) = —sen 6

tan(—6) = —tan 6

cos(% = 9) = sen 6

LEY DE LOS SENOS B
senA  senB  senC a
a b c

LEY DE LOS COSENOS

a’*=>b%*+ ¢ — 2bccos A
b*=a®+ ¢?> — 2accos B

c?=a’*+ b>— 2abcos C

FORMULAS DE SUMAY RESTA

sen(x + y) = senx cosy + cos x seny
sen(x — y) = senx cosy — COs X seny
cos(x + y) = cosx cosy — senx seny
cos(x — y) = cosx cosy + senx seny

fan(x + ) tan x + tany
an(x i
r 1 —tanx tany

tan( ) tanx — tany
an(x —y) = ——————
Y 1+ tanx tany

FORMULAS DE ANGULOS DOBLES
sen 2x = 2 senx coS x

cos 2x = cos’x — sen’x = 2cos’x — 1 = 1 — 2sen’s

2 tan x
tan2x = ————
1 — tan’x

FORMULAS DE MEDIOS ANGULOS

) 1 + cos 2x
_— cos’x = —————
2 2
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FUNCIONES ESPECIALES

FUNCIONES DE POTENCIAS f(x) = x*

(i) f(x) =x",n es entero positivo

11

X
0 X
n par
n impar
(i) f(x) = x""" = {/x, n es entero positivo y y
L1 1,1
0 X 0 X
fx)=x f =
-1 1
(i) f) =x~' = —
x
FUNCIONES TRIGONOMETRICAS INVERSAS y
H
. T L —
arcsenx =sen x =y <= seny=x Yy ?Sygz -
0 lim tan™'x = ——
et 2
X
arccosx =cos 'x =y <> cosy=x y <yswmw -
____________________ lim tan 'x = —
- o 2
T T2
arctanx =tan 'x =y < tany=x vy S <y<5

y=tan” 'x =arctan x

m3m
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FUNCIONES ESPECIALES

FUNCIONES EXPONENCIALESY LOGARITMICAS

y
logsx =y << a’'=x y=e'
y=x
Inx =log.x, donde Ine=1
= Y =
Inx=y < e X -/1 y=Inx
0 K
Ecuaciones de cancelacién Leyes de los logaritmos 1 X
logfa*) =x  a"®*=x l. log,(xy) = log,x + log,y
X Inx d
In(e*) = x e =x 2. log,| — | = log,x — log.y
y lim e* =0 lim e* =
3. log.(x") = rlog, ) o
08(x") = rlog,x 11m+1nx=—Oc lim In x = o
x—0 x—®
1 X 1 X 10/\ 4)( '.\' 2X
(5) (Z) ¢ Y y=log, x
1.5
y=Inx
1+ y=logsx
y=log,x
1)(
0 1 X
X
Funciones exponenciales Funciones logaritmicas
FUNCIONES HIPERBOLICAS y
y =coshx
o &0 h 1
senhx = csch x =
2 senh x y=tanhx
e+ e 1
cosh x = sech x =
2 cosh x X
senh x h
tanh x = coth x = =22
cosh x senh x y =senhx

FUNCIONES HIPERBOLICAS INVERSAS

y = senh 'x

< senhy =x

y=cosh’'x <> coshy=x y y=0

y=tanh"'x <> tanhy=x

senh™'x = In(x + Vx> + 1)

cosh™'x = In(x + x> — 1)
1+

tanh™'x = éln< x)
1—x

m4m
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REGLAS DE DIFERENCIACION

FORMULAS GENERALES

d
I. E(C):O

3L/ + gl = 1) + g

5. d% [f(0)g(x)] = f(x)g'(x) + g(x)f(x) (Regla del producto)

7. diif (9(x)) = f'(9(x))g'(x) (Regla de la cadena)

FUNCIONES EXPONENCIALESY LOGARITMICAS

d
9. g(e*) =e"

d 1
I.—In|x|=—
dx X

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS

d
13.— = 14.
I (senx) = cos x

d
16.— (csc x) = —csc x cot x 17.
dx

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS INVERSAS

d 1

19.— ) = — 20.
T (sen"'x) ——
d 1

22. — ) = ——— 23.
dx (ese™x) x+/x2 =1

FUNCIONES HIPERBOLICAS

25 d (senh x) h 26

.— (sen = .

I senhx) = cosh x
d

28.— (csch x) = —csch x coth x 29.
dx

FUNCIONES HIPERBOLICAS INVERSAS
d » 1

3'.3(86[}1’1 x)=ﬁ 32.

d
34.— (csch™'x) =
dx

1
- [x|v/x2+ 1

35.

dx
d 1
12. — (log,x) =

dx (log. x) xIna
d
— = — 15
o (cos x) senx
d (sec x) = sec x tan 18
— (sec x) = sec x tan x
dx
d _ 1
a(COS lx):_iﬁ 21
d _ 1
PN 2.
d
— (cosh x) = senh x 27
dx
d
— (sech x) = —sech x tanh x 30
dx
d _ 1
2 Cosh ) = ey 3
d 1
— h™lx) = ———— 36
dx (sech™) x+/1 — x2

2. o] = e ()
X

4. L0 = o] = ) — g0
X

Cdx | g(x)

d
8' n e n—
dx (") = nx

d
10. — (@*) =a*lna

1

d [ f(x)] ~ gWf ') — f(D)g')
[g(x)]

(Regla del cociente)

(Regla de potencias)

. — (cotx) = —cscx
L (cor ) = —ese?
1
. — (tan"'x) =
(tan”'x) 1 + x?
1
2 ot y) = —
(cot™x) 1+ x?
d
S (tanh x) = sech’x
d
. — (coth x) = —csch?x
d
X
d 1
. £ (tanh ') =
I (tanh™'x) —

4
T odx

1
(coth™'x) = =
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TABLA DE INTEGRALES

FORMAS BASICAS

I.judv=uv—fvdu jcscucotudu——cscu-i-c
un+1
2. | wrdu = YO on# 1 12. | tanudu = In|secu| + C
n+1
du 13. fcotudu—ln|senu|+c
3.ff=ln|u|+C
u
14. jsecudu—ln|secu+tanu|+c
4.je“du=e“+C
. 15. Icscudu—ln|cscu—cotu|+c
5.fa“du= a +C
na |6I ! +C
=sen ' —
/027142
6.Jsenudu=—cosu+C
17. j 5 ftan"'f-i-C
a*+ u’® a
7.jcosudu=senu+C
18. j =—sec'—+C
8. Jseczudu =tanu + C ’4\/’42 —a* a a
19. ural e
9.fcsc2udu=fcotu+c a? U—a
I0.jsecutanudu=secu+c 20. j7=L u—d + C
u 2a u-+a

FORMAS QUE INVOLUCRAN /a2 + u%, a >0

2
21. j\/a2 + u’du :%\/a2 +u’+ %ln(u +Va+u)+C

4
22. ju Jar+ uldu=— (az+2u2)\/a2+u2—%ln(u+\/a2+u2)+ C
/2+ 2 + /2+ 2
23.judu=\/a2+u2—alnu
u u
Z+ 2 2+ 2
24.j7”az”du=—7va"+1n(u+ @ ul)+C
u u
du
25. jﬁ 1n(u+\/a2+u2)+c
u*du u a’?
26. | ———=—a>+u>— —In(u + Ja> + u?) +
6 j\/m > a u > n(u a u) C
27j‘ du 11 JVa? + u*+a +c
=
u~/a? + u? u
2 2
2s.j i NERw ¢
uJa? + u? au
du u
v | et
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TABLA DE INTEGRALES

FORMAS QUE INVOLUCRAN +/a? — u?, a>0
u a> . u

30. \/mmt=5\/az—u2+75en —+C
a

31.

u
ulJa® — utdu = — (2u —az)\/az—uz-i-fsen '—+C
a

a+ +a*—u?

/2 — 2
32. udu=\/a2—u2—aln +C

u
33. u=——+y/a*—u*—sen '—+ C
a

u u

J
J
J
34. jﬂ=_gm+§m—lg+c
J
J
J
J

35.

36.

a? — u?

4

37.

L u
sen — + C
a

du u
= +C

@ =) e

38.

FORMAS QUE INVOLUCRAN Ju?—a%*,a>0
2
39. j\/uz —azdu=%\/u2— a? —%ln |u + Ju? — a2| +C

40.

4
urJu? — atdu = — (2u2—a2)\/u2—a2—%ln‘u+\/uz—a2|+C

27a2

a
=Ju?—a>—acos'—+ C

|ul
/2 — g2 [172 —
L = u - al +In|u+ Vur—a|+C

41.

42.

u” du —fﬁﬁfﬁ+44ﬂu+¢ﬁfﬁ|+c
/MZ — aZ

a’u

44.

45. +C

u \/u2 - a2
u

(u? — az)y2 a>ur = a?

+C

46.

J
7
I
. j —|ut =@ |+C
=
I
J
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TABLA DE INTEGRALES

FORMAS QUE INVOLUCRAN a + bu

u du 1
) = + bu — + +
47 ja-ﬁ-b bz(a bu—aln|a+ bul|) + C

u-du
4 + bu)* — 4ala + bu) + 2a”1 + +
8. ja+bu 25 [(a bu) ala + bu) a’ln|a bu|] C
49. j —I|—— | +C
n
u(a—!—bu) a a+ bu
5oj HE S N A
2(a-i-bu au  a’ u
5|j u du a + 1|+b|+c
= —In|a
(a + bu)*  b*a + bu) "
52j 1 ll a + bu e
= — In
u(a + bu)2 ala + bu) @ u
53j Llats @ 2aln|a+ bu| |+ C
= a u — —2aln|a u
(a-‘:-bu)2 b a+ bu
2
54. j ua + budu = Tso? (3bu — 2a)(a + bu)** + C
55j udu (bu — 2a)\Ja + bu + C
u — 2a)/a u
Ja + bu 3172
Sbj u” du (8a® + 3b*u? — dabu)Ja + bu + C
a — 4abu)+/a u
Ja + bu 15b3
57f In | Yo tbu=va sia>0
— a
Ja + bu f Va + bu +
= tan™! a+bu+C sia<0
= — e
/ +
58.ja7bud =2 a+bu+aj‘L
u u~/a + bu
Ja + bu vJa + bu b du
59. | YL T2 = +2
u u 2 ) u+Ja + bu
2
60. ju”«/a + budu =—— | u"(a + bu)* — naj u"'a + budu
b(2n + 3)
6l j‘ u'du  2u"Ja+bu  2na u" " du
") Va + bu b2n + 1) b2n+ 1)) Ja + bu
62 j du _ Na+bu  b2n-— 3)J du
") ounJa + bu an — Du""  2an—1)) u'Ja + bu
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TABLA DE INTEGRALES

FORMAS TRIGONOMETRICAS

63. j sen’udu = su — ysen2u + C 76. 1 cot" 'y — j cot" *u du

64. | cos’udu =7%u+ ysen2u + C

1
77. | sec'udu = tan u sec" 2u +
n—1 n—

2J‘ n—2
1 sec” “u du

65. | tanudu =tanu —u + C

J :
78. jcsc"u du = cot u csc™u + — A fcsc”’zu du
n— n—
66. jcotudu——cotu—u-i—C
-b +b
79. jsen au sen bu du = sen(a Ju — sen(a Ju +C
67. jsenudu——§(2+senu)cosu+c 2(a — b) 2(a + b)
sen(a — b)u sen(a + b)u
68. jcosudu—;(Z-i—cosu)senu-i—C so.jcosaucosbudu: 2((a—b)) + 2((a+b)) +C
69. | tan’u du = tan®u + In |cos u| + C - b +b
j 2 | | 8l. jsenau cos bu du = — cos(a u - cos(a Ju +C
2(a — b) 2(a + b)
70. jcotudu—72c0t2u71n|senu|+c
82.fusenudu:senu—ucosu+c
71. jsecudu—gsecutanu-l- In|secu + tanu| + C
83.jucosudu=cosu+usenu+c
72. jcscudu——gcscucotu-i- In |cscu — cotu| + C
84. Ju” senudu = —u"cosu + nJu”“cosudu
1 n—
73. j‘senudu——*sen 'u cos u + jsen"’zudu
n 85. fu”cosudu=u"senufnju”"senudu
n—1 - -1 +1
74. | cos udu—fcos 'u senu + cos" “u du sen" ‘u cos" " u n—1 .
86. | sen"u cos”u du = + jsen" u cos"u du
n+m n+m
n,l s sen""'u cos™ 'u  m— 1 5
75. | tan udu— tan" 'u — | tan" ‘u du = + sen"u cos™ ‘u du
- n+m n+m

FORMAS TRIGONOMETRICAS INVERSAS

87. jsen’lu du=usen'u + 1 —u?+C 92. | utan 'udu =

cos'udu =ucos'u —+1 —u>+C

nt 1| N

89. | tan 'udu=wutan"'u — 3In(l + u?) + C

B n+1
n -1 _ 1 n+l —1 u du _
u"cos 'udu = u""cos 'u + , n# —1

Pl s

u sen 'udMZfsen U+ —~—+cC

2u® — 1 . u/1 — u?

ucos’ludu=Tcos u————+C 95.

[ n+]d
93. fu” sen 'u du = u" " sen 'y — jH], n#—1

J
J

9°'j . wP—1 w1 —u? 94.
J

1| u" ' du
u"tan 'u du = i u" M tan ' — j , n¥* —1
n
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TABLA DE INTEGRALES

FORMAS EXPONENCIALESY LOGARITMICAS

1
96. jue‘”‘ du = — (au — e + C
a

1 n
97. j e du =—u"e" — — | u" e du
a a

au

98. je’“‘ sen bu du = ﬁ (asenbu — bcosbu) + C

99. j e cos bu du =

au

%bz(acosbu + bsenbu) + C
a

FORMAS HIPERBOLICAS

103.

104.

105.

106.

107.

jsenhudu coshu + C
jcoshudu= senhu + C
jtanhuduzlncoshu +C

jcothudu=ln\senhu| +C

jsechudu =tan"'|senhu| + C

FORMAS QUE INVOLUCRAN +/2au — u*, a >0

113.

114.

115.

116.

117.

118.

9.

120.

— 2
V2au — u?du = L-—d JV2au — u? + 2 os!
2

22_ _32
u 2au*u u=%«/2au*u2+

u

V2au — u? du— — 2+ 2au — u? _ cos'<a —u

M u

100. jlnudu=ulnu—u+C

n+l

101. ju"lnuduz(nu_i_il)z[(n-i- Dinu—1]+C

1
IOZ.j du=1In|lnu|+C
ulnu

108. | cschudu = In |tanh3u| + C

109. | sech’ss du = tanhu + C
110. | csch’u du = —cothu + C
I11. | sechu tanh u du = —sechu + C

112. | cschu cothudu = —cschu + C

a—u
)+c
a

a’ fa—u
— Cos + C
2 a

2 — —
au = u = 2au — u?> + acos” '(a u)+C
a

d —
L —2au — u? + acos” ‘<a u>+C
a

*d, +3 3a?
o = (u %) 2au — u* + a

Cos

J
=
(B
fJEu_w_am(“;“)+c
|
J
J

o(2=2) vc



